
 

 

 

ΠΑΝΔΛΛΑΓΗΚΔ ΔΞΔΣΑΔΗ 

ΖΜΔΡΖΗΩΝ & ΔΠΔΡΗΝΩΝ ΓΔΝΗΚΩΝ ΛΤΚΔΗΩΝ 

ΓΔΤΣΔΡΑ 6 ΗΟΤΝΗΟΤ 2022 

ΔΞΔΣΑΕΟΜΔΝΟ ΜΑΘΖΜΑ: 

ΜΑΘΖΜΑΣΗΚΑ ΠΡΟΑΝΑΣΟΛΗΜΟΤ 

 

(Ενδεικηικές Απανηήζεις) 

ΘΔΜΑ Α 

Α1. Απόδεημε ζειίδα 186 ζρνιηθνύ 

 

Α2. Οξηζκόο ζειίδα 142 ζρνιηθνύ 

 

 

Α3. Οξηζκόο ζειίδα 161 ζρνιηθνύ 

 

Α4.  

α. ΣΩΣΤΟ 

β. ΣΩΣΤΟ 

γ. ΣΩΣΤΟ 

δ. ΛΑΘΟΣ 

ε. ΛΑΘΟΣ 

 

ΘΔΜΑ Β 

Β1. Γηα λα νξίδεηαη ε     πξέπεη 
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Β3.  

I. Γηα λα ηζρύνπλ νη ππνζέζεηο ηνπ ζεωξήκαηνο ελδηάκεζωλ ηηκώλ πξέπεη 

ε θ λα είλαη ζπλερήο ζην [0,1] θαη  ( )   ( ) 

Η θ ζην [0,1) είλαη ζπλερήο ωο πξάμεηο ζπλερώλ 

Αθνύ 
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 ( ) ,επνκέλωο ε θ είλαη ζπλερήο ζην      ζπλεπώο ε θ 

ζπλερήο ζην [0,1]  

Επίζεο  ( )    άξα 
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Άξα ηζρύνπλ νη ππνζέζεηο ηνπ ζεωξήκαηνο ελδηάκεζωλ ηηκώλ 

II. Γηα 
 

 
   

 

 

        (  
 

 
)

⇔           
 

 
       

 

 
 

 

 
      , 

Τν εκα είλαη κία ελδηάκεζε ηηκή κεηαμύ ηωλ θ(0) θαη θ(1), άξα από Θ.Ε.Τ. 

ππάξρεη     (   ) : θ(  )=εκα 

 

ΘΔΜΑ Γ 

Γ1. Γηα θάζε 1x    : 
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Άξα   3

2f x x x c   γηα θάζε       

Αθνύ ε 
fC δηέξρεηαη από ηελ αξρή ηωλ αμόλωλ έρνπκε  ( )         

Επνκέλωο έρνπκε: 
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Η f είλαη ζπλερήο ζην 1 ζπλεπώο      
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Γ2. Γηα 0 1x   ε εθαπηνκέλε ζην ζεκείν Α( (    (  )) έρεη εμίζωζε: 
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Επεηδή δηέξρεηαη από ην  0, 2 έρνπκε: 
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Σπλεπώο ε εμίζωζε ηεο εθαπηνκέλεο είλαη:        

Γ3. Αθνύ Μ είλαη ζεκείν ηεο (ε) ηόηε Μ(x, 2x-2) 

Καη Κ ε πξνβνιή ηνπ Μ ζηνλ x΄x ηόηε Κ(x,0) 

Τν εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ ΜΚΓ:   
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ΘΔΜΑ Γ  

Γ1.  

I. Η f είλαη παξαγωγίζηκε κε παξάγωγν   ( )    
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Αθνύ    (  )θαη f γλ. κνλόηνλε ππάξρεη κνλαδηθό    (   ) ηέηνην ώζηε 

 (  )    

Αθνύ    (  )θαη f γλ. κνλόηνλε ππάξρεη κνλαδηθό    (    ) ηέηνην 

ώζηε  (  )    

II. H f  είλαη παξαγωγίζηκε ζην  0, κε   2

1
0f x

x
   . 

Άξα ε f είλαη θπξηή. 

Γ2. Τν δεηνύκελν εκβαδόλ είλαη  

  ∫ | ( )|
  

  

    

Όκωο γηα θάζε  1 2,x x x είλαη   0f x  ,ε f είλαη ζπλερήο ζην  1 2,x x ζπλεπώο 

από ηελ ζπλέπεηα ηνπ ζεωξήκαηνο Bolzano έρνπκε όηη ε f δηαηεξεί πξόζεκν. 

Επίζεο ηζρύεη  ( )          επνκέλωο   0f x  γηα θάζε  1 2,x x x  
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Γ3. Έρνπκε όηη                       δηόηη ε f δελ 

είλαη ζηαζεξή ζην  1 2,x x  

Επίζεο 1 11 2 1x x     

Άξα έρνπκε: 
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Γ4. Αθνύ ε f είλαη θπξηή έρνπκε : 

 ( )    (  )(    )   (  )   ( )    (  )(    ) 

Με ηελ ηζόηεηα λα ηζρύεη κόλν όηαλ 2x x  

Όκωο        2 ln3 1 1f x f x f x f     κε ηελ ηζόηεηα λα ηζρύεη κόλν όηαλ 

ην 1x  δηόηη ε f έρεη νιηθό ειάρηζην κόλν  ζην 1 . 

Σπλεπώο ε εμίζωζε είλαη αδύλαηε. 

 

 

 

 

 

 


